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Ôóíêöèÿ Ýéëåðà

1. Ïóñòü pi � ðàçëè÷íûå ïðîñòûå ÷èñëà. Íàéäèòå a) ϕ(pα1

1
); b) ϕ(pα1

1
· pα2

2
· . . . · pαs

s
).

2. Ïî êðóãó ðàññòàâëåíû 99 íàòóðàëüíûõ ÷èñåë. Èçâåñòíî, ÷òî ëþáûå äâà ñîñåäíèõ

÷èñëà îòëè÷àþòñÿ èëè íà 1, èëè íà 2, èëè â äâà ðàçà. Äîêàæèòå, ÷òî õîòÿ áû îäíî èç

ýòèõ ÷èñåë äåëèòñÿ íà 3.

3. Â òàáëèöå 2011×2011 ðàññòàâëÿþòñÿ ÷èñëà 1 è −1 òàê, ÷òîáû ïðîèçâåäåíèÿ ÷èñåë

a) âî âñåõ ñòðîêàõ; b) âî âñåõ ñòðîêàõ è âî âñåõ ñòîëáöàõ áûëè ðàâíû 1. Ñêîëüêèìè

ñïîñîáàìè ýòî ìîæíî ñäåëàòü?

4. Äîêàæèòå, ÷òî ãðà� ÿâëÿåòñÿ äâóäîëüíûì (ò.å. åãî âåðøèíû ìîæíî ïîêðàñèòü

ïðàâèëüíûì îáðàçîì â äâà öâåòà) òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà îí íå ñîäåðæèò öèêëîâ

íå÷åòíîé äëèíû.

5. Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå n òàêèå, ÷òî n
.

.

. ϕ(n).
6. Äèàãîíàëè âûïóêëîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ABCD ðàâíû è ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå O.

Òî÷êà P âíóòðè òðåóãîëüíèêà AOD òàêîâà, ÷òî CD ‖ BP è AB ‖ CP . Äîêàæèòå, ÷òî

òî÷êà P ëåæèò íà áèññåêòðèñå óãëà AOD.

7. �åøèòå ñèñòåìó óðàâíåíèé
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x1

= x2 + x3 + . . .+ x10

1

x2

= x1 + x3 + · · ·+ x10

. . .

1

x10

= x1 + x2 + · · ·+ x9

.

Ìàòåðèàëû, à òàêæå ïîëåçíàÿ èí�îðìàöèÿ åñòü íà ñàéòå:
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