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Çà íåäåëþ äî êîíòðîëüíîé

1. Íà äîñêå íàïèñàíû ÷èñëà 1, 2, . . . , 101. �àçðåøàåòñÿ ñòåðåòü ëþáûå äâà ÷èñëà

è íàïèñàòü èõ ðàçíîñòü. Ïîâòîðèâ ýòó îïåðàöèþ 100 ðàç, ìû ïîëó÷èì îäíî ÷èñëî.

Äîêàæèòå, ÷òî ýòî ÷èñëî íå ìîæåò áûòü ðàâíî 0.

2. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè 51 öåëîãî ÷èñëà íàéäóòñÿ äâà, êâàäðàòû êîòîðûõ äàþò îäè-

íàêîâûå îñòàòêè ïðè äåëåíèè íà 100.

3. Êàæäûé èç 102 êðîëèêîâ èìååò íå ìåíåå 68 çíàêîìûõ. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäóòñÿ

÷åòâåðî, èìåþùèå îäèíàêîâîå ÷èñëî çíàêîìûõ.

4. Â êàæäîé êëåòêå êâàäðàòíîé òàáëèöû 25×25 ñòîèò îäíî èç ÷èñåë 1, 2, . . . , 25 òàêèì

îáðàçîì, ÷òî â êàæäîé ñòðî÷êå è â êàæäîì ñòîëáöå âñå ÷èñëà ðàçëè÷íû. Îêàçàëîñü, ÷òî

â êëåòêàõ, ñèììåòðè÷íûõ îòíîñèòåëüíî ãëàâíîé äèàãîíàëè, çàïèñàíû ðàâíûå ÷èñëà.

Äîêàæèòå, ÷òî âñå ÷èñëà, ñòîÿùèå íà ãëàâíîé äèàãîíàëè ïîïàðíî ðàçëè÷íû.

5. Íàéäåòñÿ ëè òàêîå íàòóðàëüíîå n, ÷òî n2 + n+ 1 äåëèòñÿ íà 1955?

6. Íà äèàãîíàëè AC ïàðàëëåëîãðàììà ABCD âçÿòû òî÷êè P è Q òàê, ÷òî AP =

CQ. Òî÷êà òàêîâà, ÷òî PM ‖ AD è QM ‖ AB. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà M ëåæèò íà

äèàãîíàëè BD.

7. Äàí ñâÿçíûé ãðà� íà 100 âåðøèíàõ, â êîòîðîì 199 ðåáåð. Äîêàæèòå, ÷òî èç íåãî

ìîæíî âûêèíóòü ðåáðà íåêîòîðîãî öèêëà òàê, ÷òîáû îí îñòàëñÿ ñâÿçíûì.

Ìàòåðèàëû, à òàêæå ïîëåçíàÿ èí�îðìàöèÿ åñòü íà ñàéòå:

http://www.mme.ru/s43/math/


