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Ïðîãðàììà çà÷¼òà ïî ìàòåðèàëàì 2 ÷åòâåðòè

Òåîðåòè÷åñêàÿ ïðîãðàììà çà÷¼òà â ýòîé ÷åòâåðòè ñîñòîèò èç 2 ÷àñòåé: ìèíèìóìà è îñíîâíîé ÷àñòè. Óâå-
ðåííîå âëàäåíèå ìèíèìóìîì òðåáóåòñÿ äëÿ ïîëó÷åíèÿ îöåíêè ¾óäîâëåòâîðèòåëüíî¿. Äëÿ áîëåå âûñîêîé îöåí-
êè îáÿçàòåëüíî çíàíèå âîïðîñîâ îñíîâíîé ÷àñòè.

Ìèíèìóì

1) Çíàíèå çíà÷åíèé òåðìèíîâ: îòíîøåíèå ýêâèâàëåíòíîñòè, êëàññ ýêâèâàëåíòíîñòè, ôàêòîðìíîæåñòâî ïî
îòíîøåíèþ ýêâèâàëåíòíîñòè, ñðàâíèìîñòü ÷èñåë ïî ìîäóëþ, ëèíåéíîå äèîôàíòîâî óðàâíåíèå (ñ äâóìÿ ïå-
ðåìåííûìè).

2) Ðåôëåêñèâíîñòü, ñèììåòðè÷íîñòü, òðàíçèòèâíîñòü. Çíàíèå îïðåäåëåíèé è óìåíèå óñòàíàâëèâàòü íàëè-
÷èå/îòñóòñòâèå ýòèõ ñâîéñòâ äëÿ íåñëîæíûõ îòíîøåíèé.

3) Àðèôìåòèêà îñòàòêîâ: îïåðàöèè ñëîæåíèÿ è óìíîæåíèÿ (îïðåäåëåíèå, ñâîéñòâà). Óñòîé÷èâîñòü îòíîøå-
íèÿ ñðàâíèìîñòè îòíîñèòåëüíî ñóììû è ïðîèçâåäåíèÿ.

4) Íåîáõîäèìîå è äîñòàòî÷íîå óñëîâèå îäíîçíà÷íîé îïðåäåë¼ííîñòè îïåðàöèè äåëåíèÿ íà k â àðèôìåòèêå
îñòàòêîâ ïî ìîäóëþ n (áåç äîêàçàòåëüñòâà).

5) Èñïîëüçîâàíèå àëãîðèòìà Åâêëèäà äëÿ íàõîæäåíèÿ ÍÎÄ.

6) Óìåíèå èñêàòü îáðàòíûå âåëè÷èíû â àðèôìåòèêå îñòàòêîâ.

7) Óìåíèå ðåøàòü ëèíåéíûå ñðàâíåíèÿ è ëèíåéíûå äèîôàíòîâû óðàâíåíèÿ.

Îñíîâíàÿ ÷àñòü

1) Ïåðåëèâàíèå ïðè ïîìîùè ïàðû ñîñóäîâ ñ öåëûìè îáú¼ìàìè. (Îñâîèòü ñàìîñòîÿòåëüíî!)

2) Ñóùåñòâîâàíèå è åäèíñòâåííîñòü îñòàòêà è íåïîëíîãî ÷àñòíîãî ïðè äåëåíèè íà îòëè÷íîå îò 0 öåëîå ÷èñëî.

3) Ðàçáèåíèå íà êëàññû ýêâèâàëåíòíîñòè: äîêàçàòåëüñòâî äèçúþíêòíîñòè ðàçëè÷íûõ êëàññîâ ýêâèâàëåíò-
íîñòè, äîêàçàòåëüñòâî ñóùåñòâîâàíèÿ äëÿ ïðîèçâîëüíîãî îòíîøåíèÿ ýêâèâàëåíòíîñòè.

4) Óñòîé÷èâîñòü îòíîøåíèÿ ñðàâíèìîñòè îòíîñèòåëüíî ïîëèíîìèàëüíûõ îïåðàöèé.

5) Ðåøåíèÿ ïîëèíîìèàëüíûõ ñðàâíåíèé êàê îáúåäèíåíèå ïåðåñå÷åíèé êëàññîâ ýêâèâàëåíòíîñòè.

6) Íåîáõîäèìîå è äîñòàòî÷íîå óñëîâèå îäíîçíà÷íîé îïðåäåë¼ííîñòè îïåðàöèè äåëåíèÿ íà k â àðèôìåòèêå
îñòàòêîâ ïî ìîäóëþ n (äîêàçàòåëüñòâî).

7) Èñïîëüçîâàíèå àëãîðèòìà Åâêëèäà äëÿ íàõîæäåíèÿ ÷àñòíûõ â àðèôìåòèêå îñòàòêîâ.

8) ¾Ýêâèâàëåíòíîñòü¿ ëèíåéíûõ äèîôàíòîâûõ óðàâíåíèé è ëèíåéíûõ ñðàâíåíèé. Ðåøåíèå ëèíåéíîãî äèî-
ôàíòîâà óðàâíåíèÿ ïðè ïîìîùè äåëåíèÿ â àðèôìåòèêå ïî ïîäõîäÿùåìó ìîäóëþ.

9) Îáùåå ðåøåíèå íåîäíîðîäíîãî ëèíåéíîãî äèîôàíòîâà óðàâíåíèÿ êàê ñóììà ÷àñòíîãî åãî ðåøåíèÿ è
îáùåãî ðåøåíèÿ îäíîðîäíîãî óðàâíåíèÿ ñ òåìè æå êîýôôèöèåíòàìè.

×òî ïî÷èòàòü?

1) Ìàòåðèàëû óðîêîâ (sk1543.narod.ru).

2) Âèêèïåäèÿ: en.wikipedia.org. Ñòàòüè: Equivalence relation, Congruence relation, Quotient ring, Bezout's
lemma, Euclidean algorithm.

3) Ð. Êóðàíò, Ã. Ðîááèíñ. ×òî òàêîå ìàòåìàòèêà?

4) Ä.Î. Øêëÿðñêèé, Í.Í. ×åíöîâ, È.Ì. ßãëîì. Èçáðàííûå çàäà÷è è òåîðåìû ýëåìåíòàðíîé ìàòåìàòèêè.
Àðèôìåòèêà. Àëãåáðà.

5) Â.Ã. Áîëòÿíñêèé, À.Ï. Ñàâèí. Áåñåäû î ìàòåìàòèêå.

6) Áèáëèîòå÷êà ÊÂÀÍÒ, âûïóñê 102. À.Â. Ñïèâàê. Àðèôìåòèêà.


