
çÅÏÍÅÔÒÉÑ, 8 "÷", ÇÒÕÐÐÁ 2, 17 ÑÎ×ÁÒÑ, ÚÁÄÁÎÉÅ ÎÁ ÕÒÏË.
1) ë×ÁÄÒÁÔ ABCD ×ÐÉÓÁÎ × ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. ôÏÞËÁ E ×ÙÂÒÁÎÁ ÔÁË, ÞÔÏ A | ÓÅÒÅÄÉÎÁ DM . ET | ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Ë

ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ET = AC.
2) òÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÃÅÎÔÒÁÍÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÒÁ×ÎÏ 7, ÉÈ ÒÁÄÉÕÓÙ 5 É 4. îÁÊÄÉÔÅ ÄÌÉÎÕ ÏÂÝÅÊ ÈÏÒÄÙ.
3) ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÃÅÎÔÒÁÍÉ O1 É O2, ÓÕÍÍÁ ÒÁÄÉÕÓÏ× ËÏÔÏÒÙÈ ÒÁ×ÎÁ R, ËÁÓÁÀÔÓÑ ÉÚÎÕÔÒÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó

ÃÅÎÔÒÏÍ O, ÒÁÄÉÕÓ ËÏÔÏÒÏÊ ÒÁ×ÅÎ R, Á ÓÁÍÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÁÈ A É B. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÚ ÏÔÒÅÚËÏ× OA É OB
ÏÄÉÎ ÐÁÒÁÌÌÅÌÅÎ O1O2, Á ×ÔÏÒÏÊ ÄÅÌÉÔ O1O2 ÐÏÐÏÌÁÍ.

4) ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ËÁÓÁÀÔÓÑ ×ÎÅÛÎÅ × ÔÏÞËÅ C, ÏÂÝÁÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Ë ÎÉÍ ËÁÓÁÅÔcÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ × ÔÏÞËÁÈ A É B.
îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÄÉÕÓÙ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, ÅÓÌÉ AC = 6 É BC = 8.

5) ïËÒÕÖÎÏÓÔØ, ×ÐÉÓÁÎÎÁÑ × ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ËÁÓÁÅÔÓÑ ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÙ × ÔÏÞËÅ, ÄÅÌÑÝÅÊ ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÕ ÎÁ
ÏÔÒÅÚËÉ Ó ÄÌÉÎÁÍÉ 4 É 5. îÁÊÄÉÔÅ ×ÙÓÏÔÕ ÜÔÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÏÐÕÝÅÎÎÕÀ ÎÁ ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÕ.

6) îÁ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÉ ÓÔÏÒÏÎÙ CD ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ABCD ÚÁ ÔÏÞËÕ C ×ÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ K. ðÕÓÔØ AK ∩ BD = M
É AK ∩ BC = N . éÚ ÔÏÞËÉ M ÐÒÏ×ÅÄÅÎÁ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ MT Ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ×ÏËÒÕÇ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ CKN .
äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AM = MT .

7) AB = 4 | ÄÉÁÍÅÔÒ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, Á C | ÔÁËÁÑ ÔÏÞËÁ ÎÁ ÎÅÊ, ÞÔÏ ∠CAB = 60◦. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÄÉÕÓ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ,
ËÏÔÏÒÁÑ ÉÚÎÕÔÒÉ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÄÁÎÎÙÈ, Á ÔÁËÖÅ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÏÔÒÅÚËÏ× AB É AC.

8) ïÂÝÁÑ ×ÎÕÔÒÅÎÎÑÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÑÍ Ó ÒÁÄÉÕÓÁÍÉ R É r ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÉÈ ÏÂÝÉÅ ×ÎÅÛÎÉÅ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ ×
ÔÏÞËÁÈ A É B É ËÁÓÁÅÔÓÑ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ × ÔÏÞËÅ C. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AC · CB = Rr.

9) ÷ÏËÒÕÇ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ËÁÔÅÔÁÍÉ a < b É ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÏÊ c ÏÐÉÓÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. ë ÎÅÊ ÐÒÏ×ÅÄÅÎÁ
ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ × ÔÏÞËÅ C,ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÐÒÑÍÕÀ AB × ÔÏÞËÅ K. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ CK = abc

b2−a2 .
10) ÷ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÐÒÏ×ÅÄÅÎÙ ×ÙÓÏÔÙ AA′ É BB′. îÁ ×ÙÓÏÔÅ AA′ ×ÙÂÒÁÌÉ ÔÏÞËÕ M ÔÁË,

ÞÔÏ ∠BMC = 90◦. áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ, ÎÁ ×ÙÓÏÔÅ BB′ ×ÙÂÒÁÌÉ ÔÏÞËÕ N ÔÁË, ÞÔÏ ∠ANC = 90◦. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ CM = CN .

çÅÏÍÅÔÒÉÑ, 8 "÷", ÇÒÕÐÐÁ 2, ÐÒÏÇÒÁÍÍÁ ÚÁÞ£ÔÁ 20 ÑÎ×ÁÒÑ.
1) ôÅÏÒÅÍÁ ðÉÆÁÇÏÒÁ É ÏÂÒÁÔÎÁÑ ÅÊ.
2) óÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ ÍÅÖÄÕ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ. óÉÎÕÓ, ËÏÓÉÎÕÓ É ÔÁÎÇÅÎÓ ÏÓÔÒÏÇÏ ÕÇÌÁ.
3) æÏÒÍÕÌÁ ÄÌÉÎÙ ÍÅÄÉÁÎÙ.
4) ðÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ×ÅÒÛÉÎÕ A Ë×ÁÄÒÁÔÁ ABCD, ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÓÔÏÒÏÎÕ CD × ÔÏÞËÅ E É ÐÒÑÍÕÀ BC ×

ÔÏÞËÅ F . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ 1
AE2 + 1

AF 2 = 1
AB2 .

5) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÍÅÄÉÁÎÙ ma É mb ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ, ÔÏ a2 + b2 = 5c2.
6) õÇÏÌ, ÏÐÉÒÁÀÝÉÊÓÑ ÎÁ ÄÉÁÍÅÔÒ. ðÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÐÒÑÍÏÊ É ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. äÉÁÍÅÔÒ, ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙÊ ÈÏÒÄÅ, ÄÅÌÉÔ

Å£ ÐÏÐÏÌÁÍ. ãÅÎÔÒ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ×ÐÉÓÁÎÎÏÊ × ÕÇÏÌ, ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÅÇÏ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÅ. ïÔÒÅÚËÉ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ÒÁ×ÎÙ. èÏÒÄÁ,
ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑ ÔÏÞËÉ ËÁÓÁÎÉÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ÉÚ P , ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁ PO.

7) ðÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ Ä×ÕÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ. ëÏÎÃÅÎÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. ëÁÓÁÎÉÅ. ôÏÞËÁ ËÁÓÁÎÉÑ ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÌÉÎÉÉ
ÃÅÎÔÒÏ×. ïÂÝÁÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁ ÌÉÎÉÉ ÃÅÎÔÒÏ×. ïÂÝÁÑ ÈÏÒÄÁ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁ ÌÉÎÉÉ ÃÅÎÔÒÏ×. ïÂÝÉÅ
ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ Ë Ä×ÕÍ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÑÍ.

8) ïËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÒÁÄÉÕÓÁÍÉ R É r ×ÎÅÛÎÅ ËÁÓÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ A. ë ÎÉÍ ÐÒÏ×ÅÄÅÎÁ ÏÂÝÁÑ ×ÎÅÛÎÑÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ PQ
äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AP⊥AQ É ÞÔÏ PQ = 2

√
Rr.

9) ôÅÏÒÅÍÁ Ï ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ É ÓÅËÕÝÅÊ.
10) ôÏÞËÉ C É D ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÄÉÁÍÅÔÒÏÍ AB. ðÕÓÔØ AC ∩ BD = P É AD ∩ BC = Q. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

AB⊥PQ.


