
çÅÏÍÅÔÒÉÑ, 8 "÷", ÇÒÕÐÐÁ 1, 10 ÆÅ×ÒÁÌÑ, ÚÁÄÁÞÉ ÎÁ ÕÒÏË.

1) íÁÌÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÉÚÎÕÔÒÉ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÂÏÌØÛÏÊ × ÔÏÞËÅ S. èÏÒÄÁ AB ÂÏÌØÛÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÍÁÌÏÊ ×
ÔÏÞËÅ T . èÏÒÄÙ SA É SB ÂÏÌØÛÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ ÍÁÌÕÀ × ÔÏÞËÁÈ A1 É B1 ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ
A1B1||AB.

2) (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ.) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ST | ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ ∠ASB.
3) ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÁÈ A É B. èÏÒÄÁ AM ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ËÁÓÁÅÔÓÑ ×ÔÏÒÏÊ, Á ÈÏÒÄÁ BN

×ÔÏÒÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÎÁÐÒÏÔÉ×, ËÁÓÁÅÔÓÑ ÐÅÒ×ÏÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AN ||MB.
4) ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÁÈ A É B. þÅÒÅÚ A ÐÒÏ×ÏÄÉÔÓÑ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÏËÒÕÖ-

ÎÏÓÔÉ × ÔÏÞËÁÈ M É N . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∠MBN ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ ×ÙÂÏÒÁ ÐÒÑÍÏÊ.
5) ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÁÈ A É B. îÁ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÎÉÈ ×ÙÂÉÒÁÀÔÓÑ ÔÏÞËÉ P1 É Q1. ðÒÑÍÙÅ P1A É

Q1A ×ÔÏÒÉÞÎÏ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ ×ÔÏÒÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ × ÔÏÞËÁÈ P2 É Q2 ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. ðÒÑÍÙÅ P1Q1 É P2Q2 ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ
× ÔÏÞËÅ C. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ P1, P2, C É B ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

6) (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ.) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÃÅÎÔÒ ÕËÁÚÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÔÏÞËÁ B É ÃÅÎÔÒÙ ÉÓÈÏÄÎÙÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÌÅÖÁÔ
ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

çÅÏÍÅÔÒÉÑ, 8 "÷", ÇÒÕÐÐÁ 1, 10 ÆÅ×ÒÁÌÑ, ÄÏÍÁÛÎÅÅ ÚÁÄÁÎÉÅ.

1) éÚ ÔÏÞËÉ P Ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÒÏ×ÅÌÉ ËÁÓÁÔÅÌØÎÕÀ PA É ÓÅËÕÝÕÀ PBC. AL | ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.
äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AP = PL.

2) ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÁÈ A É B, ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÎÉÈ ×ÙÂÒÁÎÁ ÔÏÞËÁ P . ðÒÑÍÙÅ PA É PB ×ÔÏÒÉÞÎÏ
ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ ×ÔÏÒÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ × ÔÏÞËÁÈ A1 É B1 ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ × ÔÏÞËÅ P Ë ÐÅÒ×ÏÊ
ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁ A1B1.

3) ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÁÈ A É B, CD | ÉÈ ÏÂÝÁÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∠CAD+∠CBD =
180◦.

4) ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÁÈ A É B. þÅÒÅÚ A ÐÒÏ×ÏÄÉÔÓÑ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÁÑ ÐÒÑÍÁÑ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÏËÒÕÖ-
ÎÏÓÔÉ × ÔÏÞËÁÈ M É N . ëÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ Ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÑÍ, ÐÒÏ×ÅÄ£ÎÎÙÅ × ÔÏÞËÁÈ M É N , ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ U . äÏËÁ-
ÖÉÔÅ, ÞÔÏ MUNB ×ÐÉÓÁÎ.

5) éÚ ÔÏÞËÉ P Ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÒÏ×ÅÌÉ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ PA É PB É ÓÅËÕÝÕÀ PCD. ôÏÞËÁ E | ÓÅÒÅÄÉÎÁ CD. äÏËÁÖÉÔÅ,
ÞÔÏ PAEB ×ÐÉÓÁÎ.

6) ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÃÅÎÔÒÁÍÉ O1 É O2 ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÁÈ A É B, CD | ÉÈ ÏÂÝÁÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ (A ÂÌÉÖÅ Ë
CD, ÞÅÍ B). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∠O1BO2 = 2∠CBD.

7) ä×Å ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÁÈ A É B. ëÁÓÁÔÅÌØÎÙÅ Ë ÎÉÍ, ÐÒÏ×ÅÄ£ÎÎÙÅ × ÔÏÞËÅ B, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ ÏËÒÕÖ-
ÎÏÓÔÉ × ÔÏÞËÁÈ P É Q. ðÒÑÍÙÅ PA É QA ×ÔÏÒÉÞÎÏ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ × ÔÏÞËÁÈ P1 É Q1.
äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ PP1 = QQ1.


