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úÁÞ£Ô ÚÁ II ÔÒÉÍÅÓÔÒ. ðÒÏÇÒÁÍÍÁ.

ðïîñôéñ: ÐÒÏÓÔÙÅ É ÓÏÓÔÁ×ÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, îïä, îïë, áÌÇÏÒÉÔÍ å×ËÌÉ-
ÄÁ, ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÄÉÏÆÁÎÔÏ×Ù ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ Ó Ä×ÕÍÑ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÍÉ, ÐÏÌÕÉÎ×ÁÒÉ-
ÁÎÔ, ÍÅÔÏÄ ÓÐÕÓËÁ, ÚÁÃÉËÌÉ×ÁÎÉÅ, ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ.

1) áÌÇÏÒÉÔÍ å×ËÌÉÄÁ.
2) ðÕÓÔØ u = îïë(a; b), Á m | ËÁËÏÅ-ÔÏ ÄÒÕÇÏÅ ÏÂÝÅÅ ËÒÁÔÎÏÅ a É b. äÏËÁ-

ÖÉÔÅ, ÞÔÏ u|m. (ðÏÄÓËÁÚËÁ: ÒÁÚÄÅÌÉÔÅ m ÎÁ u Ó ÏÓÔÁÔËÏÍ.)
3) åÓÔØ Ä×Å ÂÁÎËÉ, £ÍËÏÓÔÉ ËÏÔÏÒÙÈ ÒÁ×ÎÙ 310 ÍÌ É 210 ÍÌ. íÏÖÎÏ ÌÉ Ó ÐÏÍÏ-

ÝØÀ ÜÔÉÈ Ä×ÕÈ ÂÁÎÏË ÐÅÒÅÌÉÔØ ÉÚ ÐÏÌÎÏÊ ÂÏÞËÉ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏÇÏ ÏÂßÅÍÁ × ÔÁËÕÀ ÖÅ
ÐÕÓÔÕÀ 3 Ì ×ÏÄÙ? 10 ÍÌ ×ÏÄÙ? 45 ÍÌ ×ÏÄÙ?

4) ëÉÔÁÊÓËÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ ÏÂ ÏÓÔÁÔËÁÈ.
5) äÌÑ ÌÀÂÙÈ ×ÚÁÉÍÎÏ-ÐÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ a É b ÎÁÊÄÕÔÓÑ ÔÁËÉÅ ÃÅÌÙÅ ÞÉÓÌÁ x0 É y0,

ÞÔÏ ax0 + by0 = 1.
6) åÓÌÉ ab ... c É îïä(a; c) = 1, ÔÏ b ... c.
7) ðÕÓÔØ (x0 ; y0) | ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ ax + by = c, ÇÄÅ a É b |

×ÚÁÉÍÎÏ-ÐÒÏÓÔÙÅ ÞÉÓÌÁ. ôÏÇÄÁ ×ÓÅ ÏÓÔÁÌØÎÙÅ ÒÅÛÅÎÉÑ ÜÔÏÇÏ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÑ ÉÍÅÀÔ ×ÉÄ
(x0 + bt ; y0 − at), ÇÄÅ t | ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÅ ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ.

8) ïÓÎÏ×ÎÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ ÁÒÉÆÍÅÔÉËÉ.
9) ðÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÇÏ.
10) óËÏÌØËÏ ÕÇÏÄÎÏ ÓÏÓÔÁ×ÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÍÏÖÅÔ ÉÄÔÉ ÐÏÄÒÑÄ.
11) úÁ×ÉÓÉÍÏÓÔØ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Á ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ ÞÉÓÌÁ ÏÔ ÅÇÏ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÎÁ ÐÒÏÓÔÙÅ ÍÎÏ-

ÖÉÔÅÌÉ.
12) îÁ ÄÏÓËÅ ÎÁÐÉÓÁÎÏ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. òÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ ×ÚÑÔØ Ä×Á

ÞÉÓÌÁ, ÎÅ ÄÅÌÑÝÉÅ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÁ, ÓÔÅÒÅÔØ ÉÈ É ÚÁÐÉÓÁÔØ ×ÍÅÓÔÏ ÎÉÈ ÉÈ îïä É îïë.
íÏÖÎÏ ÌÉ ÐÒÏÄÅÌÙ×ÁÔØ ÜÔÕ ÐÒÏÃÅÄÕÒÕ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÇÏ ÒÁÚ?

13) õÒÁ×ÎÅÎÉÅ x3 = 3y3 + 9z3 ÎÅ ÉÍÅÅÔ ÒÅÛÅÎÉÊ × ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÌÁÈ.
14) ÷ ÌÅÓÕ ÖÉ×ÕÔ 12 ÇÎÏÍÏ×, Õ ËÁÖÄÏÇÏ ÄÏÍ ÏËÒÁÛÅÎ × ÂÅÌÙÊ ÉÌÉ ËÒÁÓÎÙÊ Ã×ÅÔ.

ëÁÖÄÙÊ ÇÎÏÍ ÄÒÕÖÉÔ Ó ÎÅÞ£ÔÎÙÍ ÞÉÓÌÏÍ ÄÒÕÇÉÈ ÇÎÏÍÏ×. ÷ ÑÎ×ÁÒÅ ÐÅÒ×ÙÊ ÇÎÏÍ
ÐÅÒÅËÒÁÛÉ×ÁÅÔ Ó×ÏÊ ÄÏÍ × Ã×ÅÔ, × ËÏÔÏÒÙÊ ÏËÒÁÛÅÎÙ ÄÏÍÁ ÂÏÌØÛÉÎÓÔ×Á ÅÇÏ ÄÒÕÚÅÊ.
÷ ÆÅ×ÒÁÌÅ ÔÁË ÖÅ ÐÏÓÔÕÐÁÅÔ ×ÔÏÒÏÊ ÇÎÏÍ É ÔÁË ÄÁÌÅÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁÓÔÕÐÉÔ
ÍÏÍÅÎÔ, ÐÏÓÌÅ ËÏÔÏÒÏÇÏ Ã×ÅÔÁ ÄÏÍÏ× ÐÅÒÅÓÔÁÎÕÔ ÍÅÎÑÔØÓÑ.

13) òÅÛÉÔÅ × ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÌÁÈ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ x2 − 2y2 = 1. (ðÏÄÓËÁÚËÁ: ÐÕÓÔØ
ÐÁÒÁ (a ; b) | ÏÄÎÏ ÉÚ ÒÅÛÅÎÉÊ. ôÏÇÄÁ ÐÁÒÁ (3a − 4b ; 3b − 2a) ÔÏÖÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ
ÒÅÛÅÎÉÅÍ.)

15) îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÏÔÍÅÞÅÎÏ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÔÏÞÅË, ÎÉËÁËÉÅ ÔÒÉ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÌÅÖÁÔ
ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ. ìÀÂÁ ÓÏÅÄÉÎÉÌÁ ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ÔÏÞËÉ ÐÒÑÍÏÌÉÎÅÊÎÙÍÉ ÏÔÒÅÚËÁÍÉ.

1



ïËÁÚÁÌÏÓØ, ÞÔÏ ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ÏÔÒÅÚËÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ. ìÅÒÁ ×ÚÑÌÁÓØ ÓÏÅÄÉÎÉÔØ ÔÏÞËÉ ÐÏ-
ÄÒÕÇÏÍÕ, ÓÏÈÒÁÎÉ× ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÏÔÒÅÚËÏ× É ÓÄÅÌÁ× ÉÈ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÍÉÓÑ. éÍÅÎÎÏ,
ìÅÒÁ, ÚÁÍÅÔÉ× Ä×Á ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÏÔÒÅÚËÁAB ÉCD, ÓÔÉÒÁÅÔ ÉÈ É ÞÅÒÔÉÔ ÏÔÒÅÚËÉ
AC É BD. äÏÂØ£ÔÓÑ ÌÉ ìÅÒÁ Ó×ÏÅÇÏ?

16) ÷ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ÐÒÏÔÉ× ÂÏÌØÛÅÊ ÓÔÏÒÏÎÙ ÌÅÖÉÔ ÂÏÌØÛÉÊ ÕÇÏÌ É ÎÁÏÂÏÒÏÔ.
17) îÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Ï ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.
18) Á) îÁ ÓÔÏÒÏÎÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC (ÎÅ ÎÁ AC) ×ÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ D. äÏËÁÖÉÔÅ,

ÞÔÏ AD + DC < AB + BC. Â) ÷ÎÕÔÒÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ×ÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ D.
äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ AD +DC < AB +BC.

19) îÁ ÐÌÁÎÅÔÅ ûÅÌÅÚÑËÁ ÂÙ×ÁÅÔ ÔÒÉ ÔÉÐÁ ÐÏÇÏÄÙ: ÛÔÉÌØ, ÍÁÇÎÉÔÎÁÑ ÂÕÒÑ É
ÍÅÔÅÏÒÉÔÎÙÊ ÄÏÖÄØ. ðÏÇÏÄÁ ËÁÖÄÏÇÏ ÄÎÑ ÐÏÓÔÏÑÎÎÁ É ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÐÏÇÏÄÏÊ ÐÒÅÄ-
ÛÅÓÔ×Ï×Á×ÛÅÊ ÎÅÄÅÌÉ. ïÄÎÁÖÄÙ ×ÓÀ ÎÅÄÅÌÀ ÎÁ ûÅÌÅÚÑËÅ ÌÉÌ ÍÅÔÅÏÒÉÔÎÙÊ ÄÏÖÄØ.
äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÏÖÄÌÉ×ÙÅ ÎÅÄÅÌÉ ÂÙÌÉ É ÂÕÄÕÔ.

20) ÷ ÐÁÒÌÁÍÅÎÔÅ Õ ËÁÖÄÏÇÏ ÄÅÐÕÔÁÔÁ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÔÒ£È ×ÒÁÇÏ×. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ
ÐÁÒÌÁÍÅÎÔ ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÄÅÌÉÔØ ÎÁ Ä×Å ÐÁÌÁÔÙ ÔÁË, ÞÔÏ Õ ËÁÖÄÏÇÏ ÐÁÒÌÁÍÅÎÔÁÒÉÑ ×
Ó×ÏÅÊ ÐÁÌÁÔÅ ÂÕÄÅÔ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÏÄÎÏÇÏ ×ÒÁÇÁ.

21) Á) ãÉÆÒÙ × ÄÅÓÑÔÉÞÎÏÊ ÚÁÐÉÓÉ ÞÉÓÌÁ 1
n ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÉ ÐÏ×ÔÏÒÑÀÔÓÑ. Â) åÓÌÉ

n ÎÅ ËÒÁÔÎÏ ÎÉ 2, ÎÉ 5, ÔÏ × ÉÈ ÐÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÎÅÔ ÐÒÅÄÐÅÒÉÏÄÁ, Á ÅÓÌÉ ËÒÁÔÎÏ,
ÔÏ ÅÓÔØ.

22) óÒÅÄÉ ÐÅÒ×ÙÈ n2 ÞÉÓÅÌ æÉÂÏÎÁÞÞÉ ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÞÉÓÌÏ, ÄÅÌÑÝÅÅÓÑ ÎÁ n.
23)÷ ÔÒÉÄÅÓÑÔÏÍ ËÏÒÏÌÅ×ÓÔ×Å Õ ËÁÖÄÏÇÏ ÐÅÒÅËÒÅÓÔËÁ É Õ ËÁÖÄÏÇÏ ÚÁÍËÁ ÓÈÏÄÑÔÓÑ

ÐÏ ÔÒÉ ÄÏÒÏÇÉ. îÅÓËÏÌØËÏ ÒÙÃÁÒÅÊ ÐÉÒÏ×ÁÌÉ × ÚÁÍËÅ, Á ÐÏÕÔÒÕ ËÁÖÄÙÊ ÐÏÅÈÁÌ Ó×ÏÅÊ
ÄÏÒÏÇÏÊ. úÁ ÄÅÎØ ËÁÖÄÙÊ ÐÒÏÅÚÖÁÅÔ ÄÏ ÓÌÅÄÕÀÝÅÊ ÒÁÚ×ÉÌËÉ, Á ÕÔÒÏÍ ÓÌÅÄÕÀÝÅÇÏ
ÄÎÑ ×ÙÂÉÒÁÅÔ ÄÏÒÏÇÕ, ÐÏ-ÐÒÅÖÎÅÍÕ ÞÅÒÅÄÕÑ ÌÅ×ÙÅ É ÐÒÁ×ÙÅ ÐÏ×ÏÒÏÔÙ. äÏËÁÖÉÔÅ,
ÞÔÏ ËÏÇÄÁ-ÎÉÂÕÄØ ×ÓÅ ÏÎÉ ×ÎÏ×Ø ÓÏÂÅÒÕÔÓÑ × ÜÔÏÍ ÖÅ ÚÁÍËÅ (ÅÓÌÉ ÄÏÖÉ×ÕÔ).


