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Ëèñòîê �9

Â óñëîâèÿõ òåîðåìû Á.Ëåâè (0 ≤ f1 ≤ f2 ≤ . . . ≤ fn ≤ . . .,

∫
A

fndµ ≤ K, ∀n)

ïóñòü Ω = {x ∈ A| lim
n→∞

fn(x) = +∞}, Ωr,n = {x ∈ A|fn(x) > r.

1) Äîêàçàòü, ÷òî Ωr,1 ⊂ Ωr,2 ⊂ . . . è Ω ⊂
⋃
n

Ωr,n äëÿ ëþáîãî r > 0;

2) âûâåñòè èç íåðàâåíñòâà ×åáûøåâà è òåîðåìû î íåïðåðûâíîñòè ìåðû, ÷òî

µ

(⋃
n

Ωr,n

)
≤ K

r

äëÿ ëþáîãî r > 0;

3) óáåäèòüñÿ, ÷òî µ(Ω) = 0;

4) ïóñòü 0 < a < b. Ïîëîæèì f(x) =

{
exp( 1

x−b −
1

x−a), ïðè a < x < b;

0, ïðè x ≤ a èëè x ≥ b.
Ïîëîæèì, òàêæå,

F (x) =

∫ b

x
fdt∫ b

a
fdt

; ψ(x1, . . . , xn) = F (
n∑

i=1

x2i ).

Ïðîâåðèòü ñëåäóþùèå ñâîéñòâà ôóíêöèè ψ, èñïîëüçóåìûå ïðè äîêàçàòåëüñòâå òåî-

ðåìû î ðàçáèåíèè åäèíèöû: ψ ∈ C∞, |ψ(x)| ≤ 1 äëÿ ëþáîãî x, è ψ(x) =

{
1, ïðè |x| ≤

√
a;

0, ïðè |x| ≥
√
b.

Ïëàí ëåêöèè �9. Çàìåíà ïåðåìåííûõ â èíòåãðàëå Ðèìàíà.

Òåîðåìà î ðàçáèåíèè åäèíèöû. Òåîðåìà î çàìåíå ïåðåìåííûõ.
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