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Ëèñòîê �5

Äîêàçàòü ñëåäóþùèå òåîðåòèêî-ìíîæåñòâåííûå ñîîòíîøåíèÿ, èñïîëüçóåìûå ïðè

äîêàçàòåëüñòâå òåîðåì î σ-êîëüöå èçìåðèìûõ ïî Ëåáåãó ìíîæåñòâ è ñ÷¼òíîé àääè-

òèâíîñòè ìåðû Ëåáåãà (ïðåäïîëàãàåòñÿ, ÷òîX ñîäåðæèò âñå îñòàëüíûå ìíîæåñòâà):

1) A ∪B = X \ [(X \ A) ∩ (X \B)];

2) A ∩B = X \ [(X \ A) ∪ (X \B)];

3)
∞⋂
n=1

An = X \
∞⋃
n=1

(X \ An);

4) A \B = A ∩ (X \B);

5) A ⊆ B ∪ (A4B);

6) A4B = (X \ A)4(X \B);

7) (A ∪ A2)4(B ∪B2) ⊆ (A14B1) ∪ (A24B2);

8) B1 ∩B2 ⊆ (A14B1) ∪ (A24B2);

Ïî àíàëîãèè ñ òåì êàê ýòî äåëàåòñÿ äëÿ ìåðû Ëåáåãà äîêàçàòü ñëåäóþùèå îñíîâ-

íûå ñâîéñòâà èçìåðèìûõ ìíîæåñòâ ïî Ëåáåãó�Ñòèëòüåñó, è ìåðû Ëåáåãà�Ñòèëòüåñà:

9) ýëåìåíòàðíûå ìíîæåñòâà èçìåðèìû;

10) A ⊆ ∪An ⇒ µ∗(A) ≤
∑

n µ
∗(An) äëÿ êîíå÷íûõ è ñ÷¼òíûõ îáúåäèíåíèé;

11) A èçìåðèìî ⇔ äëÿ êàæäîãî ε > 0 ∃ ýëåìåíòàðíîå B, ò.÷. µ∗(A4B) < ε;

12) îáúåäèíåíèå è ïåðåñå÷åíèå êîíå÷íîãî ÷èñëà èçìåðèìûõ ìíîæåñòâ èçìåðè-

ìû;

13) ðàçíîñòü è ñèììåòðè÷åñêàÿ ðàçíîñòü äâóõ èçìåðèìûõ ìíîæåñòâ èçìåðèìû;

14) ìåðà Ëåáåãà�Ñòèëòüåñà êîíå÷íî-àääèòèâíà;

15) îáúåäèíåíèå è ïåðåñå÷åíèå ñ÷¼òíîãî ÷èñëà èçìåðèìûõ ìíîæåñòâ èçìåðèìû;

16) ìåðà Ëåáåãà�Ñòèëòüåñà ñ÷¼òíî-àääèòèâíà;

Ïëàí ëåêöèè �5. Îñíîâíûå ñâîéñòâà èçìåðèìûõ ïî Ëåáåãó

ìíîæåñòâ è ìåðà Ëåáåãà. Ìåðà Ëåáåãà�Ñòèëòüåñà.

Óòâåðæäåíèÿ çàäà÷ 11�16 íàñòîÿùåãî ëèñòêà äîêàçûâàþòñÿ äëÿ èçìåðèìûõ ïî

Ëåáåãó ìíîæåñòâ è ìåðû Ëåáåãà. Ââîäèòñÿ ìåðà Ëåáåãà�Ñòèëòüåñà íà ïðÿìîé.
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