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Ëèñòîê �4

1) Äîêàçàòü, ÷òî äâà îïðåäåëåíèÿ êîëüöà ýêâèâàëåíòíû:

• A,B ∈ R ⇒ A ∪B ∈ R;
• A,B ∈ R ⇒ A \B ∈ R

è

• A,B ∈ R ⇒ A4B ∈ R;
• A,B ∈ R ⇒ A ∩B ∈ R,

ãäå 4 îáîçíà÷àåò ñèììåòðè÷åñêóþ ðàçíîñòü;

2) σ-êîëüöà çàìêíóòû îòíîñèòåëüíî ñ÷¼òíîãî ïåðåñå÷åíèÿ âõîäÿùèõ â íèõ ìíî-

æåñòâ;

3) ïóñòü ôóíêöèÿ ìíîæåñòâ φ àääèòèâíà, òî åñòü (A ∩ B = ∅) ⇒ (φ(A ∪ B) =

φ(A) + φ(B)). Òîãäà

1) φ(∅) = 0;

2) φ(A ∪B) + φ(A ∩B) = φ(A) + φ(B);

3) B ⊂ A⇒ φ(A \B) = φ(A)− φ(B);

4) åñëè A � ýëåìåíòàðíîå ìíîæåñòâî, {An} � êîíå÷íàÿ èëè ñ÷¼òíàÿ ñèñòåìà ýëå-

ìåíòàðíûõ ìíîæåñòâ, è A ⊆ ∪An, òî S(A) ≤
∑
S(An), ãäå S � ïëîùàäü;

5) ïóñòü A � îòêðûòîå ìíîæåñòâî. Òîãäà µ∗(A) = sup
∑
S(Pn) ïî âñåì êîíå÷íûì

èëè ñ÷¼òíûì äèçúþíêòíûì ñèñòåìàì ïðÿìîóãîëüíèêîâ {Pn}, òàêèì ÷òî A ⊇ ∪Pn.

Ïëàí ëåêöèè �4. Îáùàÿ òåîðèÿ ìåðû. Ìåðà Ëåáåãà.

σ-êîëüöà è èçìåðèìûå ïðîñòðàíñòâà. Ìåðà Ëåáåãà. Èçìåðèìûå ïî Ëåáåãó ìíîæå-

ñòâà îáðàçóþò σ-êîëüöî (ïîäãîòîâèòåëüíûå òåîðåìû).
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