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Ëèñòîê �1

1) ëþáîå îáúåäèíåíèå è êîíå÷íîå ïåðåñå÷åíèå îòêðûòûõ ìíîæåñòâ â Rn îòêðûòî;

2) ëþáîå ïåðåñå÷åíèå è êîíå÷íîå îáúåäèíåíèå çàìêíóòûõ ìíîæåñòâ â Rn çàìêíóòî;

3) ìíîæåñòâî çàìêíóòî òîãäà, è òîëüêî òîãäà, êîãäà îíî ñîäåðæèò âñå ñâîè ïðå-

äåëüíûå òî÷êè;

4) êîìïàêò â Rn îãðàíè÷åí;

5) êîìïàêò çàìêíóò;

6) çàìêíóòûé áðóñîê ÿâëÿåòñÿ êîìïàêòîì;

7) çàìêíóòîå ïîäìíîæåñòâî êîìïàêòà ÿâëÿåòñÿ êîìïàêòîì;

8) èç ðåçóëüòàòîâ çàäà÷ 6 è 7 âûâåñòè, ÷òî îãðàíè÷åííîå è çàìêíóòîå ìíîæåñòâî â

Rn ÿâëÿåòñÿ êîìïàêòîì;

9) (àíàëîã òåîðåìû Áîëüöàíî�Âåéåðøòðàññà) èç êàæäîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè òî÷åê

êîìïàêòà ìîæíî âûáðàòü ñõîäÿùóþñÿ (ê òî÷êå òîãî æå êîìïàêòà) ïîäïîñëåäîâà-

òåëüíîñòü;

10) äîêàçàòü êðèòåðèé ñõîäèìîñòè Êîøè äëÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé â Rn;

11) äîêàçàòü, ÷òî ôóíêöèÿ f íåïðåðûâíà â òî÷êå x ∈ Rn òîãäà, è òîëüêî òîãäà,

êîãäà äëÿ êàæäîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè xn → x èìååì f(xn)→ f(x);

12) îòîáðàæåíèå f = (f1, . . . , fm) : E → Rm (ãäå E ⊆ Rn) íåïðåðûâíî òîãäà, è

òîëüêî òîãäà, êîãäà âñå ôóíêöèè f1, . . . , fm íåïðåðûâíû;

13) äîêàçàòü íåïðåðûâíîñòü àðèôìåòè÷åñêèõ îïåðàöèé îò íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé

íà Rn;

14) ïðîîáðàç îòêðûòîãî ìíîæåñòâà ïðè íåïðåðûâíîì îòîáðàæåíèè ÿâëÿåòñÿ îò-

êðûòûì ìíîæåñòâîì;

15) íåïðåðûâíûé îáðàç êîìïàêòà � êîìïàêò;

Ïëàí ëåêöèè �1. Òîïîëîãèÿ â Rn è íåïðåðûâíîñòü ôóíêöèé

è îòîáðàæåíèé.

Òîïîëîãèÿ â åâêëèäîâîì ïðîñòðàíñòâå. Êîìïàêòû è èõ ñâîéñòâà. Íåïðåðûâíîñòü

ôóíêöèé íà Rn è îòîáðàæåíèé Rn → Rm. Ðàâíîìåðíàÿ íåïðåðûâíîñòü.
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