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Êëåòî÷íûå ïðîñòðàíñòâà

4�1. Äîêàæèòå, ÷òî òîïîëîãèÿ, îïèñûâàåìàÿ àêñèîìîé (W) èç îïðåäåëåíèÿ êëåòî÷íîãî

ïðîñòðàíñòâà, ÿâëÿåòñÿ ñàìîé òîíêîé èç òîïîëîãèé, ïî îòíîøåíèþ ê êîòîðûì âñå õàðàê-

òåðèñòè÷åñêèå îòîáðàæåíèÿ íåïðåðûâíû.

4�2. Äîêàæèòå, ÷òî ïðîñòðàíñòâî, ïîëó÷àåìîå â ðåçóëüòàòå ïðèêëåèâàíèÿ êëåòêè ê õàó-

ñäîðôîâîìó ïðîñòðàíñòâó, õàóñäîðôîâî.

4�3. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîå êîìïàêòíîå ïîäìíîæåñòâî êëåòî÷íîãî ïðîñòðàíñòâà ïðèíàäëå-
æèò íåêîòîðîìó êîíå÷íîìó ïîäïðîñòðàíñòâó.

4�4. Äîêàæèòå, ÷òî îòîáðàæåíèå êëåòî÷íîãî ïðîñòðàíñòâà â òîïîëîãè÷åñêîå ïðîñòðàíñòâî
íåïðåðûâíî òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà îíî íåïðåðûâíî íà ëþáîì îñòîâå.

4�5. Äîêàæèòå, ÷òî êëåòî÷íîå ïðîñòðàíñòâî ìåòðèçóåìî òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà îíî

ëîêàëüíî êîíå÷íî.

4�6. Äîêàæèòå, ÷òî à) RP 1 ∼= S1, á) CP 1 ∼= S2;

â) îïðåäåëèòå êâàòåðíèîííîå ïðîåêòèâíîå ïðîñòðàíñòâî HPn è äîêàæèòå, ÷òî HP 1 ∼= S4.

4�7. Äîêàçàòü, ÷òî ñâîéñòâî ïðîäîëæåíèÿ ãîìîòîïèè íå âûïîëíåíî äëÿ ïàð (I, A), ãäå

A = (0, 1] èëè A = {0, 1, 1/2, 1/3, 1/4, . . .}.

4�8. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè X õàóñäîðôîâî è X×0∪A×I ÿâëÿåòñÿ ðåòðàêòîì ïðîñòðàíñòâà

X × I, òî A çàìêíóòî â X.

4�9. Ðàññìîòðèì êëåòî÷íîå ðàçáèåíèå îêðóæíîñòè S1 ñ äâóìÿ êëåòêàìè. Óáåäèòåñü, ÷òî

äèàãîíàëüíîå îòîáðàæåíèå ∆: S1 → S1×S1, t 7→ (t, t), íå ÿâëÿåòñÿ êëåòî÷íûì. Ïîñòðîéòå

ÿâíî åãî êëåòî÷íóþ àïïðîêñèìàöèþ.

4�10. Äîêàæèòå, ÷òî êëåòî÷íîå ïðîñòðàíñòâî ñâÿçíî òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà ñâÿçåí

åãî 1-îñòîâ.

4�11. Äîêàæèòå, ÷òî îáúåäèíåíèå êîíå÷íîãî ÷èñëà êàê óãîäíî ïåðåñåêàþùèõñÿ ñèìïëåê-

ñîâ â Rk îáëàäàåò êîíå÷íîé òðèàíãóëÿöèåé.


