
ÍÌÓ, 2 êóðñ, äè��åðåíöèàëüíàÿ ãåîìåòðèÿ. Ëèñòîê 6.Âåêòîðíûå ðàññëîåíèÿ-I. 16.03.2011.Çàäà÷à 1.ÏóñòüE ⊂ RPn
×Rn+1 ñîñòîèò èç òàêèõ ïàð (l; v); ÷òî åñëè ðàññì-îòðåòü l ∈ RPn êàê ïðÿìóþ â Rn+1; òî v ∈ l: Ïóñòü p : E −→ RPn åñòåñòâåííàÿïðîåêöèÿ, èíäóöèðîâàííàÿ ïðîåêöèåé èç ïðÿìîãî ïðîèçâåäåíèÿ RPn

×Rn+1 íàïåðâûé ñîìíîæèòåëü. Äîêàçàòü, ÷òî E p
−→ RPn � ãëàäêîå âåêòîðíîå ëîêàëüíîòðèâèàëüíîå ðàññëîåíèå ðàíãà 1 è íàéòè åãî ñêëåèâàþùèå êîöèêëû ïðè âûáî-ðå ñòàíäàðòíûõ à��èííûõ ïîäìíîæåñòâ RPn â êà÷åñòâå òðèâèàëèçèðóþùåãîïîêðûòèÿ. Ýòî ðàññëîåíèå íàçûâàåòñÿ óíèâåðñàëüíûì èëè òàâòîëîãè÷åñêèì ðà-ññëîåíèåì íàä RPn:Çàäà÷à 2. Ïîñòðîèòü àíàëîãè÷íî óíèâåðñàëüíîå (èëè òàâòîëîãè÷åñêîå) ðà-ññëîåíèå íàä ìíîãîîáðàçèåì �ðàññìàíà Gk(Rn) è íàéòè åãî ñêëåèâàþùèå êî-öèêëû.Çàäà÷à 3. Ïóñòü � = (E; p;B) ëîêàëüíî òðèâèàëüíîå ðàññëîåíèå, U� òðèâ-èàëèçóþùèå îêðåñòíîñòè, à g�� ñîîòâåòñòâóþùèå ñêëåèâàþùèå êîöèêëû. �àñ-ñìîòðèì ðàññëîåíèå f∗�; ãäå f : M −→ B: Äîêàæèòå, ÷òî f∗g�� ; îïðåäåë¼ííûå�îðìóëîé f∗g��(x) = g��(f(x));çàäàþò ñêëåèâàþùèå êîöèêëû äëÿ f∗� äëÿ òðèâèàëèçóþùåãî ïîêðûòèÿ ìíî-æåñòâàìè f−1(U�):Çàäà÷à 4. Ïóñòü � âåêòîðíîå ðàññëîåíèå. Îáúÿñíèòå, êàê ñòðîèòü ñêëåè-âàþùèå êîöèêëû äëÿ ðàññëîåíèé �∗; � ∧ �:Çàäà÷à 5. Äëÿ êîìïëåêñíîãî âåêòîðíîãî ðàññëîåíèÿ � îáúÿñíèòå, êàê ñòð-îèòü êîöèêëû äëÿ åãî îâåùåñòâëåíèÿ r�; à äëÿ âåùåñòâåííîãî âåêòîðíîãî ðàñ-ñëîåíèÿ � îáúÿñíèòå, êàê ñòðîèòü êîöèêëû äëÿ åãî êîìïëåêñè�èêàöèè � ⊗R C:Çàäà÷à 6. ßâëÿþòñÿ ëè òðèâèàëüíûìè êàñàòåëüíûå ðàññëîåíèÿ TS1; TS2;TS3?Çàäà÷à 7. Ïðèâåäèòå ïðèìåð äâóõ íåòðèâèàëüíûõ âåêòîðíûõ ðàññëîåíèé,òàêèõ ÷òî èõ ïðÿìàÿ ñóììà � òðèâèàëüíîå ðàññëîåíèå.Çàäà÷à 8. Ïðèâåäèòå ïðèìåð äâóõ íåòðèâèàëüíûõ âåêòîðíûõ ðàññëîåíèé,òàêèõ ÷òî èõ ïðîèçâåäåíèå � òðèâèàëüíîå ðàññëîåíèå.Çàäà÷à 9∗. Ïóñòü f : M −→ N � ãëàäêîå ñþðúåêòèâíîå îòîáðàæåíèå êîìï-àêòíîãî ìíîãîîáðàçèÿ M â ñâÿçíîå ìíîãîîáðàçèå N; òàêîå ÷òî äè��åðåíöèàëýòîãî îòîáðàæåíèÿ df : TxM −→ Tf(x)N ÿâëÿåòñÿ ýïèìîð�èçìîì â ëþáîé òî-÷êå x: Äîêàçàòü, ÷òî òîãäà M f

−→ N ÿâëÿåòñÿ ëîêàëüíî òðèâèàëüíûì ðàññëîåí-èåì.Çàäà÷à 10∗. Äîêàçàòü, ÷òî åñëè áàçà ðàññëîåíèÿ ñòÿãèâàåìà, òî ðàññëîåíèåòðèâèàëüíî.


