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Занятие 20




Кружок МЦНМО
Задача 1. Верно ли, что к любому числу, равному произведению двух последовательных натуральных чисел, можно приписать в конце какие-то две цифры так, что получится квадрат натурального числа? 

Задача 2. В кинотеатре 7 рядов по 10 мест каждый. Группа из 50 детей сходила на утренний сеанс, а потом на вечерний. Докажите, что найдутся двое детей, которые на утреннем сеансе сидели в одном ряду и на вечернем тоже сидели в одном ряду. 
Задача 3. В олимпиаде участвовали 2006 школьников. Оказалось, что школьник Вася из всех шести задач решил только одну, а число участников, решивших 

· хотя бы 1 задачу, в 4 раза больше, чем решивших хотя бы 2; 

· хотя бы 2 задачи, в 4 раза больше, чем решивших хотя бы 3; 

· хотя бы 3 задачи, в 4 раза больше, чем решивших хотя бы 4; 

· хотя бы 4 задачи, в 4 раза больше, чем решивших хотя бы 5; 

· хотя бы 5 задач, в 4 раза больше, чем решивших все 6. 

Сколько школьников не решили ни одной задачи? 

Задача 4. В клетках таблицы 3x3 расставлены числа так, что сумма чисел в каждом столбце и в каждой строке равна нулю. Какое наименьшее количество чисел, отличных от нуля, может быть в этой таблице, если известно, что оно нечётно? 
Задача 5. Существует ли плоский четырехугольник, у которого тангенсы всех внутренних углов равны?
Задача 6. Найти хотя бы одно целочисленное решение уравнения a2b2+a2+b2+1=2005.
Задача 7. Высоты AA' и BB' треугольника ABC пересекаются в точке H. Точки X и Y - середины отрезков AB и CH соответственно. Доказать, что прямые XY и A'B' перпендикулярны. 









