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Занятие 2
Кружок МЦНМО
Задача 1. Число х натуральное. Среди утверждений 2х > 70, x < 100, 3x > 25 и x ≥ 10 два верных и два неверных. Найдите х.
Задача 2. Первую треть дороги крокодил Гена с чемоданами и Чебурашка шли рядом, вторую треть пути Чебурашка толкал Гену с чемоданами в спину и поэтому Гена шел на 1 км/ч быстрее, на оставшемся участке крокодил нес Чебурашку и поэтому шел на 1 км/ч медленнее, чем вначале. Если бы Чебурашка с Геной всю дорогу шли рядом, больше или меньше времени они бы потратили?
Задача 3. Докажите, что:

1) для произвольных x и y выполняется 
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2) для неотрицательных x и y выполняется 
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3) для положительных x и y выполняется 
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4) для положительных x и y выполняется 
[image: image4.wmf]114

xyxy

+³

+

.
Задача 4. Произведение двух положительных чисел больше их суммы. Докажите, что сумма больше 4.
Задача 5. Василий Иванович и Петька взяли в плен 55 белогвардейцев и принялись их допрашивать. Известно, что любой белогвардеец «расколется» после 5 заданных вопросов (но не раньше!), а «расколовшего» (то есть задавшего пятый вопрос) наградят орденом. Допрос происходит следующим образом. Сначала Василий Иванович выбирает любого еще «нерасколовшегося» белогвардейца и задает ему вопрос, потом то же самое делает Петька (выбирает любого «нерасколовшегося» белогвардейца и задает ему вопрос), затем – снова Василий Иванович, и т.д. Какое наибольшее количество орденов может обеспечить себе легендарный комдив вне зависимости от действий Петьки?
Задача 6. Известно, что a+b+c=0. Докажите, что ab+bc+ca ≤ 0
Задача 7. В четырехугольнике отметили последовательно середины сторон: K, L, M, N и середины диагоналей: P и Q. Докажите, что треугольники LMP и NKQ равны.
Задача 8. Докажите неравенство: 
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Задача 9. Для неотрицательных чисел a, b и c докажите 
[image: image6.wmf]()()()8
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