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1. Íà ñòîëå ñòîÿò òðè ïóñòûõ áàíêè èç-ïîä ìåäà. Âèííè-Ïóõ, Êðîëèê è Ïÿòà÷îê ïî
î÷åðåäè êëàäóò ïî îäíîìó îðåõó â îäíó èç áàíîê. Èõ ïîðÿäêîâûå íîìåðà äî íà÷àëà
èãðû îïðåäåëÿþòñÿ æðåáèåì. Ïðè ýòîì Âèííè ìîæåò äîáàâëÿòü îðåõ òîëüêî â ïåðâóþ
èëè âòîðóþ áàíêó, Êðîëèê � òîëüêî âî âòîðóþ èëè òðåòüþ, à Ïÿòà÷îê � â ïåðâóþ
èëè òðåòüþ. Òîò, ïîñëå ÷üåãî õîäà â êàêîé-íèáóäü áàíêå îêàçàëîñü ðîâíî 1999 îðåõîâ,
ïðîèãðûâàåò. Äîêàæèòå, ÷òî Âèííè-Ïóõ è Ïÿòà÷îê ìîãóò, äîãîâîðèâøèñü, èãðàòü òàê,
÷òîáû Êðîëèê ïðîèãðàë.

2. Íàéäèòå âñå áåñêîíå÷íûå îãðàíè÷åííûå ïîñëåäîâàòåëüíîñòè íàòóðàëüíûõ ÷èñåë a1, a2,
a3, . . . , äëÿ âñåõ ÷ëåíîâ êîòîðûõ, íà÷èíàÿ ñ òðåòüåãî, âûïîëíåíî

an =
an−1 + an−2

GCD(an−1, an−2)
.

3. Ïóñòü îêðóæíîñòü, âïèñàííàÿ â òðåóãîëüíèê ABC, êàñàåòñÿ åãî ñòîðîí AB, BC è AC
â òî÷êàõ K, L è M ñîîòâåòñòâåííî. Ê îêðóæíîñòÿì, âïèñàííûì â òðåóãîëüíèêè BKL,
CLM è AKM , ïðîâåäåíû ïîïàðíî îáùèå âíåøíèå êàñàòåëüíûå, îòëè÷íûå îò ñòîðîí
òðåóãîëüíèêà ABC. Äîêàæèòå, ÷òî ýòè êàñàòåëüíûå ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

4. Â êâàäðàòå n × n êëåòîê áåñêîíå÷íîé øàõìàòíîé äîñêè ðàñïîëîæåíû n2 ôèøåê, ïî
îäíîé ôèøêå â êàæäîé êëåòêå. Õîäîì íàçûâàåòñÿ ïåðåïðûãèâàíèå ëþáîé ôèøêîé ÷åðåç
ñîñåäíþþ ïî ñòîðîíå ôèøêó, íåïîñðåäñòâåííî çà êîòîðîé ñëåäóåò ñâîáîäíàÿ êëåòêà.
Ïðè ýòîì ôèøêà, ÷åðåç êîòîðóþ ïåðåïðûãíóëè, ñ äîñêè ñíèìàåòñÿ. Äîêàæèòå, ÷òî
ïîçèöèÿ, â êîòîðîé äàëüíåéøèå õîäû íåâîçìîæíû, âîçíèêíåò íå ðàíåå, ÷åì ÷åðåç [n2

3
]

õîäîâ.
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