
Ñðàâíåíèÿ. Ìàëàÿ òåîðåìà Ôåðìà

Ìû áóäåì ðàññìàòðèâàòü öåëûå ÷èñëà â ñâÿçè ñ îñòàòêàìè îò äåëåíèÿ èõ íà äàííîå ïîëîæèòåëüíîå m, êîòîðîå
íàçîâ¼ì ìîäóëåì.

Êàæäîìó öåëîìó ÷èñëó îòâå÷àåò îïðåäåë¼ííûé îñòàòîê îò äåëåíèÿ åãîíà m; åñëè äâóì öåëûì a è b îòâå÷àåò îäèí
è òîò æå îñòàòîê r, òî îíè íàçûâàþòñÿ ñðàâíèìûìè ïî ìîäóëþ m

Ñðàâíèìîñòü ÷èñåë a è b ïî ìîäóëþ m çàïèñûâàåòñÿ òàê:

a ≡ b(mod m),

÷òî ÷èòàåòñÿ: a ñðàâíèìî ñ b ïî ìîäóëþ m.
1. Ñðàâíèìîñòü ÷èñåë ïî ìîäóëþ m ýêâèâàëåíòíà:
à) Âîçìîæíîñòè ïðåäñòàâèòü a â âèäå a = b + mt, ãäå t - öåëîå;
á) Äåëèìîñòè a− b íà m.
2. Íàéäèòå ïîñëåäíþþ öèôðó ÷èñëà 2100.
3. Äëÿ êàêèõ ÷èñåë a ðåøåíèåì ñðàâíåíèÿ ax ≡ 1(mod m) áóäåò ñàìî ÷èñëî a?
4. Ïóñòü â ïðÿìîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå äëèíû ñòîðîí âûðàæàþòñÿ öåëûìè ÷èñëàìè. Äîêàæèòå, ÷òî äëèíà îäíîãî

èç êàòåòîâ êðàòíà 3, è äëèíà îäíîé èç òð¼õ ñòîðîí äåëèòñÿ íà 5.
Ìàëàÿ òåîðåìà Ôåðìà. Ïðè ïðîñòîì p è a, íå äåëÿùåìñÿ íà p, âûïîëíÿåòñÿ ñðàâíåíèå:

ap−1 ≡ 1(mod p).

5. p è q - ðàçëè÷íûå ïðîñòûå ÷èñëà. Äîêàæèòå, ÷òî

pq + qp ≡ p + q(mod pq).

6. Äîêàæèòå, ÷òî ïðè ëþáîì íå÷¼òíîì ïðîñòîì p ÷èñëî 7p − 5p − 2 äåëèòñÿ íà 6p.
7. Ñóììà òð¼õ ÷èñåë a, b è c äåëèòñÿ íà 30. Äîêàæèòå, ÷òî a5 + b5 + c5 òàêæå äåëèòñÿ íà 30.
8. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ÷èñëî x2 + 1 äåëèòñÿ íà ïðîñòîå p, òî p ≡ 1(mod 4).
9. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè k - íàèìåíüøåå íàòóðàëüíîå ÷èñëî òàêîå, ÷òî ak ≡ 1(mod p), òî p− 1 äåëèòñÿ íà k.


