
Äåðåâüÿ è êîä Ïðþôåðà.
È êàæäûé êóñò ñâèðåïûì õèùíèêîì êàçàëñÿ...

Ìû áóäåì ðàññìàòðèâàòü ãðàôû íà n âåðøèíàõ, ó êîòîðûõ âåðøèíû çàíóìåðîâàíû ÷èñëàìè îò 1 äî n. Áóäåì
êîäèðîâàòü äåðåâüÿ è ëåñà.

Ïîñòðîèì êîä Ïðþôåðà äåðåâà: íàéä�åì â äåðåâå âèñÿ÷óþ âåðøèíó ñ ìèíèìàëüíûì íîìåðîì, ïåðâûì ÷èñëîì â
êîäå áóäåò íîìåð òîé âåðøèíû, ñ êîòîðîé îíà ñîåäèíåíà. Å�å âû÷åðêíåì. È òàê äàëåå ïîëó÷èì âñåãî n − 2 ÷èñëà:
ïîñëåäíåå ðåáðî êîäèðîâàòü íå áóäåì.

Îäíîöèêëîâûé ãðàô íà n âåðøèíàõ � ýòî ñâÿçíûé ãðàô, èìåþùèé ðîâíî îäèí öèêë.
Çàäà÷à 1.

• Ïîñòðîéòå êîä äëÿ ïðîñòîé öåïè ïî âåðøèíàì ñ ïîñëåäîâàòåëüíûìè íîìåðàìè.

• Ïîñòðîéòå êîä äëÿ çâåçäû ñ âåðøèíîé i â öåíòðå.

Òåïåðü ìû áóäåì ïî êîäó âîññòàíàâëèâàòü äåðåâî.
Çàäà÷à 2. Êàê ïî êîäó ïîíÿòü, áûëî ëè äåðåâî

• ïðîñòîé öåïüþ;

• çâåçäîé;

• âîçðàñòàþùèì áèíàðíûì äåðåâîì.

Çàäà÷à 3. Âûÿñíèòå ïî êîäó íàáîð âèñÿ÷èõ âåðøèí äåðåâà.
Çàäà÷à 4. Íàéäèòå ñïîñîá ïî êîäó ïîñòðîèòü äåðåâî ñ òàêèì êîäîì.

Â çàäà÷àõ 5 è 6 òðåáóåòñÿ íàðèñîâàòü äåðåâüÿ íà ïëîñêîñòè áåç ñàìîïåðåñå÷åíèé.

Çàäà÷à 5. (÷òîáû íå áûëî ñêó÷íî) Âîññòàíîâèòå äåðåâî ïî êîäó: 5, 3, 7, 1, 4, 10, 8, 2, 6.
Çàäà÷à 6. (÷òîáû áûëî äàæå âåñåëî) Âîññòàíîâèòå äåðåâî ïî êîäó:

2, 3, 4, 5, 6, 7, 9, 10, 11, 8, 12, 15, 14, 16, 17, 18, 19, 20, 1, 23, 24, 25, 22, 13.

Çàäà÷à 7. Êàêèå ïîñëåäîâàòåëüíîñòè áûâàþò êîäàìè?
Çàäà÷à 8. (ïèñüìåííàÿ) Ïîêàæèòå, ÷òî êîäû èç ïðåäûäóùåé çàäà÷è è äåðåâüÿ íàõîäÿòñÿ â áèåêòèâíîì

ñîîòâåòñòâèè.
Çàäà÷à 9 (ôîðìóëà Êýëè). Ñêîëüêî ñóùåñòâóåò äåðåâüåâ íà n âåðøèíàõ ñ çàíóìåðîâàííûìè ÷èñëàìè îò 1

äî n âåðøèíàìè?
Çàäà÷à 10. Äîêàæèòå, ÷òî êîëè÷åñòâî ëåñîâ íà n âåðøèíàõ ñ r äåðåâüÿìè, ãäå âåðøèíû ñ íîìåðàìè îò 1 äî r

â ðàçíûõ äåðåâüÿõ, ðàâíî F (r, n) = rnn−1−r.
Çàäà÷à 11. Âûâåäèòå, ÷òî íà n âåðøèíàõ îäíîöèêëîâûõ ãðàôîâ ñ çàíóìåðîâàííûìè âåðøèàìè ñóùåñòâóåò

ðîâíî
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