Геометрические места точек(ГМТ).

Задача 1. Докажите, что множество точек Х : 
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, где k1, k2 … kn — данные числа, а А1, А2 … Аn — фиксированные точки, —
а) при 
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 окружность или пустое мн-во.
б) при 
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 прямая, вся плоскость или пустое мн-во.

Задача 2. Пусть AD и AE — биссектрисы внутреннего и внешнего углов треугольника АВС, SA — окружность с диаметром DE; окружности SB и SC определяются аналогично. Докажите, что окружности SA, SB и SC имеют 2 общие точки M и N, причем прямая MN проходит через центр описанной окружности треугольника АВС. 
Задача 3. Докажите, что проекции точек M и N из задачи 10 на стороны треугольника АВС образуют правильные треугольники. 

Задача 4.  Найдите ГМТ Х, лежащих внутри правильного треугольника АВС и обладающих следующим свойством: 
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Задача 5. Дана окружность 
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 и точка P внутри неё. Пусть М — точка пересечения касательной, проведенной из точки Q к 
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, и прямой, перпендикулярной PQ и проходящей через центр окружности 
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, где 
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. Найдите ГМТ М. 
Задача 6. Дан треугольник АВС. Найдите множество центров прямоугольников, вписанных в него (т.е. вершины которых лежат на его сторонах).
Задача 7. Две окружности пересекаются в точках А и В. Через А проведена секущая, вторично пересекающая эти окружности в точках P и Q. Найдите ГМ середин PQ.

Задача 8. На сторонах АВ, ВС и АС данного треугольника АВС выбираются такие  точки P, Q и R, что 
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. Найдите ГМ середин QR.
Задача 9. Дана полуокружность с диаметром АВ. Для любой точки Х этой полуокружности на луче ХА строится такая точка Y, что ХY=ХВ. Найдите ГМТ Y.

Задача 10. Дан треугольник АВС. На его сторонах АВ, ВС и СА выбираются точки С1, А1 и В1 соответственно. Найдите ГМТ пересечения описанных окружностей треугольников  АВ1С1, А1ВС1 и А1В1С.   

_1280154557.unknown

_1280155120.unknown

_1280155204.unknown

_1280157510.unknown

_1280157549.unknown

_1280155203.unknown

_1280155076.unknown

_1280144310.unknown

_1280144367.unknown

_1280144104.unknown

